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نگارش موضوع�هاى رياضى با جمله�هاى بسيار، در بعـضـى
موارد مناسب نيست. در بسيارى از موارد، نگارش يك موضوع
رياضى با رسم اشكال متعدد كه هر�يك از آن�ها مرحله�اى از اثبات
را بيان مى�كند، با توضيح�هاى كوتاه و رسا بسيار مناسب اسـت.
افزون بر اين، به كارگيرى نشان�ها براى پرهيز از نگارش بعـضـى
جمله�ها و به�كارگيرى پيكان�ها براى ارجاع�ها و به�طور كلى هرگونه
اشاره�ى كوتاه و رسا براى اثبات موضوع، به سرعـت فـهـمـانـدن

كمك شايانى مى�كند.
اين شيوه�ى نگارش موضوع علمى، فكر خواننـده را بـيـشـتـر
متمركز مى�كند، زيرا چشم خواننده، اشكال و نشان�ها را با��سرعت

بيشتر مى�پيمايد تا جمله�ها را.
هم�چنين، يك شيوه�ى مناسب در نگارش موضـوع�هـاى
علمى آن است كه در يك صفحه�ى كتاب، موضوع (يا قسمتى
از آن) را شرح دهيم (با جمله�هاى كافى و فرمول�ها و شكل�ها)
و در صفحه�ى مقابل (يا در زير صفحه، اگر جا كافى باشـد)
همان مطلب را فقط با شكل�ها و فرمول�هاى مربوط و پيكان�ها
(بدون جمله و يا با تعداد كمى جمله�هاى كوتاه) مطرح كنيم تا
خواننده براى مطالعه�ى دوباره يا سه�باره�ى مـوضـوع، فـقـط
همان صفحه�ى دوم را از نظر بگذراند. با اين شيوه�ى نگارش،
نوشته با سرعت زياد در ذهن خواننـده مـرور مـى�شـود. ايـن
روش نگارش مطالب، به پرورش فكر علمى كمك شايـانـى
مى�كند. ممكن است بعضى�كسان بگويند، اين روش نگارش
اقتصادى نيست (مصرف زياد كاغذ). اما اگر توجه كنيـم كـه
در اين روش، هنگام مطالعه�ى دوباره يا سه�باره�ى موضوع،

وقت كمى مصرف مى�شود و افزون بر اين، روش ياد شده به
تمركز فكر و قدرت تفكر كمك مى�كند كه اين لازمه�ى پرورش
خلاقيت است، آن�گاه در�مى�يابيم كـه ايـن روش بـسـيـار هـم

اقتصادى است.
در سطرهاى آينده، چند مسئله�ى رياضى را با شيوه�ى نگارشى
كه ياد كردم، مى�نگارم. در پايان مقاله، اثـبـاتـى بـراى هـمـرسـى

 نگارنده است. اين اثـبـاتِميانه�هاى مثلث عرضـه شـده كـه از آن
ًجذاب و زود�فهم است. تصور مى�كنم دانش�آموزان آن را كـامـلا

بپسندند.
در آغاز مقاله�ى خود، داستان انجمن مـتـفـكـران را آورده�ام.
نخستين بند مرام اين انجمن آن بود كه اعضاى آن بسيار بينديشند و
انديشه�ى خود را با عبارات كوتاه بيان كنند و سخن نگويند، مگـر

به ضرورت.
چون شيوه�ى كار اعضاى انجمن متفكران با شيوه�ى نـگـارش
موضوع�هاى علمى مورد نظرم هماهنگ است، از اين�رو آن داستان

را در مقدمه�ى مقاله�ى خود ياد مى�كنم.

Ê«dJH²� sL−�«

آورده�اند كه در يكى از بلاد مشرق كه امن و راحت هـنـرپـرور
بـود و عـدل و انـصـاف سـايـه�گـسـتـر، گـروهـى از دانـشـمــنــدان
حقيقت�جوى و هنرپيشگان بى�هاى هوى، انجمنـى سـاخـتـه و در
تحقيق حقايق و استكشاف دقايق علم و ادب رنج مى�بردند، چون
آنان را جز دانش و هنر، مطلوبى و جز ترقى فرهنگ و مـعـرفـت،
مقصودى نبود. غول اغراض از آن مجمح گريخته و ديو خودنمايى

نجمن   ا رد تاضياير شراگنـــــ
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كه: فلان بر در است و افتخار عضويت را منتظر.
قضا را كار از كار گذشته و ديگرى در مكان خالى نـشـسـتـه
بود. چون رئيس انجمن، حاضران را از مضمون آن سطر آگاهى
داد، آه حسـرت از دل�هـا بـرآمـد و دود غـبـن و اسـn از سـرهـا
برخاست، زيرا كه همه را پايه�ى دانش و مايه�ى بينش آن اسـتـاد
مسافر معلوم بود و از صفت ممتاز و خصلت بى�انباز او، يعنـى
سكوت تام و احتراز از كلام او خبر داشتند و به جـان، مـشـتـاق
همدمى و مصاحبت او بودند؛ اما چه چـاره كـه در روز پـيـش،
يكى از مدعيان با اقتدار و عاشقان نام و اشتهار، كرسى خالى را

فرو��گرفته.
رئيس انجمن كه ناگزير بايستى آن خبر ملالت اثر را به دانـاى
مسافر بدهد، در حيرت بود كه چگونه اين تكلـيـn دشـوار را بـه
انجام رساند. دير�زمانى در بحر فكرت فرو�رفت، به هر راهى كه
موافق حسن مجاملت و مطابق آداب صحبت بود، انديشه كـرد.
عاقبت بفرمود تا جامى آوردند و چـنـدان آب در آن ريـخـتـنـد كـه
گنجايـش ذره�اى بـيـش نـداشـت؛ چـنـان�كـه اگـر قـطـره�اى بـر آن
مى�افزودند، به همان مقدار از جام فرو�مى ريخت. پس اشـارت
كرد تا ميهمان را به درون آوردند. حكيم با سادگى و خضوعى كه
نشانه�ى اهل فضل و كمال است، درآمد. رئيس از جاى برخاست
و بى�آن�كه سخنى بر زبان راند، جام مالامال را با�نهايـت انـدوه و

ملال به وى نمود.
ى اوّحكيم به فراست دريافت كه عدد افراد انجمن كامل و تمن

باطل است. لكن پاى ثبات او از جاى به در نرفت و خواست تا به
وسيلتى، مجلسيان را آگاه كند كه از افزودن عضوى، انجمنى را و
از افكندن دانه، خرمنى را زيان نرسد و در حيرت بود كه چگـونـه
بى�دستاويز كلام، اين مرام را ادا كند كه ناگاه در پيش پاى خـود،
برگ گلى افتاده ديد. حكيم آن برگ را برگرفت و آهسته بر سطح
جام قرار داد. چنان�كه قطره�اى فرو�نريخـت و چـيـن كـدورتـى بـر

رخسار مصفاى آب نيفتاد.
حاضران چون اين جواب ظريn بديدنـد، يـكـبـاره شـادمـان
شدند و ك�nها زدند و به اتفاق، آن بزرگوار را برخـلاف رسـم و
قانون انجمن، پذيرفتند و دفتر عضويت را پيشش نهادند تا ماننـد
ديگران نام و نشان را به خط خويش بنگارد. حكيـم چـون از ايـن
كار بپرداخت، لازم ديد كه بنا بر مرسوم، كلمه�اى چند در سپاس
بگويد، اما چون قرار بود سـخـن نـگـويـنـد الا بـه ضـرورت؛ در
حاشيه�ى دفتر، عدد صد را كه شماره�ى اعضـاى انـجـمـن بـود،

) و در زير آن چنيـن°١°°نگاشته، صفرى پيش از صد گذاشـت (
نوشت: «به اين مقدار نه چيزى افزوده شد، نه چيزى كم». رئيس
انجمن قلم برگـرفـت و بـا هـمـان سـادگـى و ادب، عـدد صـد را

) و بنوشت: «قـدر١°°°بنگاشت و صفرى پس از آن بگذاشـت (
ما ده برابر گشت».

از آن ساحت رخت بربسته بود. فضلاى انجمن متفكران سـر در
گريبان تحقيق فرو برده و زنگ شهرت و جاه�طلبى از رخسار عمل
خويش سترده بودند و براى اين�كه در گفت�و�گوهـا و مـبـاحـثـات

 سخن�پردازى بر انصاف و اعتدال غالب نگـردد،ّعلمى نيز حـب
چنين قرار گذاشته بودند كه اعضاى اين انجمن:

. به ضرورتلاّهمواره بينديشند و كم بنويسند و سخن نگويند ا
از اين�رو، محفل آنان را انجمن متفكـران مـى�خـوانـدنـد. بـا
وجود آن�كه اعضاى آن انجمن بسيار كم سخن مى�گفتـنـد، آوازه
دانش و كمالات آنان به هر جا رسيد و بسيارى از دانشمندان آرزوى
عضويت در انجمن متفكران را داشتند. اما چون شماره�ى افـراد

 بود، پذيرش�خواهان تازه�ى عضويت ممكن١٠٠آن انجمن تنها 
نبود.

در يكى از شهرستان�هاى دور، دانايى بود به جمال حكـمـت
آراسته و از نقص بشريت پيراسته.

حضرتش ملجأ طالبان معرفت و پيشگاهش مطاف صاحـبـان
ذوق و قريحت بود. همواره آرزو داشت كه از غوغاى عوام رسته
و در سلك خواص پيوسته گردد و از محفل مريدان ناهنجار، بـه

 از هرزه درايى بلكه ازًمجلس ياران غمگسار درآيد و چون فطرتا
سخن�سرايى اكراه داشت، انجمن مـتـفـكـران را بـهـتـريـن مـقـام

مى�پنداشت.
روزى خبر يافت كه جايى در آن محفل انس خالى شده است.
بى�درنگ بار سفر بربست و بيابان�ها و كوهسارها درنورديد تـا بـه
شهر انجمن متفكران رسيد. هم�چنان از گرد راه به درگاه عـلـمـا
شتافت و سطرى در�نهايت ايجاز بر ورقى نوشت و بـه دربـان داد

ناركـــــفتــــــ          م
 دكتر احمد شرف�الدين�
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S = 1+ 2 + 4 + 8+L+263

S = ?





در صفحه�ى شطرنج، در خانه�ى اول، يك گندم مى�گذاريم
و در خانه�ى دوم دو گندم. سپس در هر خانـه دو بـرابـر خـانـه�ى
پيشين گندم مى�گذاريم. مى�خواهيم مجموع دانـه�هـاى گـنـدم را

حساب كنيم.
حل

    
S +1= 1+1

2
{ + 2 + 4 + 8+L+263

    
S +1= 2 + 2

4
{ + 4 + 8+L+263

    
S +1= 4 + 4

8
{ + 8+L+263

    

S +1= 8 + 8
16
{+L+263

............................

    
S +1= 262 + 262

263
1 24 34 + 263 = 263 + 263

  S = 264 −1

  S = 18   446   744   073   709   551  615

* * * *

ÂËœ ÈÅtK¾��

  MB = MC ⇒ AB
→

+ AC
→

= 2AM
→

 ميانه است، ثابت كنيد…AM پاره�خط ABCدر مثلث 

حل

MD
→

= AM
→

MC = MB

AM = MD

AMC






      ⇒ A M

∆
C = BM

∆
D

 = اندازه�ى زاويهBMDاندازه�ى زاويه                                                 

A M
∆

C = BM
∆

D ⇒
AC BD

AC = BD





⇒ AC
→

= BD
→

  AC
→

= BD
→

⇒ AB
→

+ AC
→

= AB
→

+ BD
→

= AD
→

= 2AM
→

* * *

ÂuÝ ÈÅtK¾��

  

MA = MB

ND = NC




⇒ AD
→

+ BC
→

= 2MN
→

 وM (هامنى يا ناهامنى) دو نقطـه�ى ABCDدر چهار�ضلعى 
N به�ترتيب وسط�هاى دو ضلع روبه�روى AB و CDهستند. ثابت 

كنيد:

  AD
→

+ BC
→

= 2MN
→

حل
MN

→
= MA

→
+ AD

→
+ DN

→

...................

...................

A

BC
M

A M B

D N C

C

A

B

D

M

  

1 2 4 8 16 32 64 128

256                                 

263
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Â—UNÇ ÈÅtK¾��

 داده شده�اند.B و A و دو نقطه�ى XY، خط Pدر صفحه�ى 
BMY را چنان بگيريد كه اندازه�ى زاويه�ى M نقطه�ى XYبر خط 

 باشد.AMXدو برابر اندازه�ى زاويه�ى 
حل

XY عمود بر خط AHC) رسم خط ١(

)٢                                       (HC = HA

CH و شعاع C) رسم دايره به مركز ٣(

BT) رسم مماس ٤(

)٥                             (M = BT ∩ XY

* * *

r−MÄ ÈÅtK¾��

ثابت كنيد در هر مثلث، سه ميانه همرس�اند.

:١بند 
MB = MC

AH ⊥ BC




=مساحت  A M
∆

C مساحت A M
∆

B

:٢بند 

y

A

x
M

B

O

H

T

M

A

x y

2α
α

α

α

B

A

C B
HM

MB = MC

P ∈AM




P      مساحت                       مساحت M
∆

B             = P M
∆

C

P A
∆

B             = P A
∆

C





       مساحت                        مساحت

 به سوىA از نقطه�ى AM را روى ميانـه�ى P نقطه�ى :٣بند 
PAC و PAB حركت مى�دهيم. مساحت مثلث�هـاى Mنقطه�ى 

 تغيير مى�كند. پسABCاز صفر به سوى نصn مساحت مثلـث 
 وجود دارد، به�طورى كه:AM روى ميانه�ى A′نقطه�اى چون 

=مساحت  ′A C
∆

A  مساحت= ′A B
∆

C  مساحت′A A
∆

B

 با همين شيوه�ى استدلال نتيجه مى�گيريم كه نقـطـه�ى:٤بند 
′B روى ميانه�اى كـه از رأس Bمى�گذرد وجود دارد، به�طـورى 

كه:

= ′B C
∆

A  مساحت= ′B B
∆

C  مساحت′B A
∆

B

…C′و نيز نقطه�ى 
 وجود دارد،S، تنها يك نقطه�ى ABC داخل مثلـث :٥بند 

به�طورى�كه:
=مساحت  SC

∆
A  مساحت= SB

∆
C  مساحتSA

∆
B

، از يك�سوم مساحتLBC و MBCمساحت�هاى مثلث�هاى 
 كمترند.ABCمثلث 

 بر�هم منطبق�اند، يعنىC′ و A ،′B′ پس سه نقطه�ى :٦بند 
سه ميانه�ى هر مثلث همرس اند.

لازم به ذكر است، اثبات همرس سه�ميانه كه در سطرهاى بالا
بيان شد، از آن صاحب اين قلم است.
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